
08/10/2008 � Semaine 2 � ECS 3 A. Troes
hExer
i
e 1 � Soit n 2 N� , et, pour tout i 2 f1; : : : ; ng, soit ai 2 [0; 1℄. Montrer quenYi=1(1� ai) > 1� nXi=1 ai:Exer
i
e 2 �1. Expli
iter la suite dé�nie par la ré
urren
e :u0 = 1; u1 = 3 8n 2 N; un+2 = 5un+1 � 6un + 2:2. En déduire la limite de un lorsque n tend vers +13. Cal
uler, pour tout n 2 N et tout x 2 R Sn = nPk=0ukxk.4. Dis
uter, suivant la valeur de x, de l'existen
e de la limite de Sn.
Exer
i
e 1 � Soit A et B deux parties non vides majorées de R, et soitA+B = fa+ b; a 2 A; b 2 Bg:Montrer que A, B et A + B admettent des bornes supérieures dans R, et que 
esbornes véri�ent la relation : sup(A+B) = sup(A) + sup(B).Exer
i
e 2 � Soit f une bije
tion de N dans N. Montrer que pour tout M > 0, ilexiste N tel que pour tout n > N , f(n) > M . Cette propriété revient à dire quela limite de f(n) lorsque n tend vers l'in�ni est +1. Cette propriété est-elle véri�éepour une inje
tion ? une surje
tion ?
Exer
i
e 1 �1. En s'inspirant des suites arithméti
o-géométriques, expli
iter la suite dé�niepar : u0 = 1; 8n 2 N; un+1 = 2un + 2n + 3:2. Déterminer, pour tout n 2 N, la valeur de Sn = nPk=0un.Exer
i
e 2 �Soit A une partie majorée non vide de R, et soit a sa borne supérieure. On supposeque a 62 A. Montrer que pour tout " > 0, l'intervalle [a� "; a℄ 
ontient une in�nité depoints de A. En déduire que pour tout " > 0, il existe deux éléments distin
ts x et ydans A tels que jy � xj < ". Donner un 
ontre-exemple si a 2 A.


