
12/11/2008 � Semaine 7 � ECS 1/2 A. Troes
hExer
i
e 1 � Donner le domaine de dé�nitione et étudier la 
ontinuité en (0; 0) de fdé�nie par f(x; y) = (x+ y)2x2 + y2Exer
i
e 2 � Pour tout (x; y) 2 R2 , on dé�nit fx;y : [�1; 1℄ �! R par fx;y(t) =xt2 + yt, et on note : F (x; y) = supt2[�1;1℄ fx;y(t):1. Cal
uler F (x; y).2. Étudier la 
ontinuité de F sur R2 .Exer
i
e 3 � Soit C = f(x; y) 2 R2 j x2 + y2 = 1g et f une appli
ation 
ontinue deC dans R.1. Soit g : [0; 2�℄ ! R dé�nie parg(t) = f(
os t; sin t)� f(� 
os t;� sin t):Montrer que g est 
ontinue.2. Montrer qu'il existe (x; y) 2 C tel que f(x; y) = f(�x;�y).
Exer
i
e 4 � Donner le domaine de dé�nition et étudier la 
ontinuité en (0; 0) de fdé�nie par f(x; y) = x sin 1px2 + y2!Exer
i
e 5 � Soit f la fon
tion dé�nie par : f(x) = 8><>: 2y si x > y22xy si jxj 6 y2 et y 6= 0�2y si x 6 �y2.1. Montrer que f est bien dé�nie et 
ontinue sur R2 .2. Montrer qu'il n'existe au
un (A;�; �) 2 R � R�+ � R�+ tel que :8(x; x0; y) 2℄ � �; �[�℄ � a; a[�℄� �; �[; jf(x; y)� f(x0; y)j 6 Ajx� x0j:
Exer
i
e 6 � Donner le domaine de dé�nitione et étudier la 
ontinuité en (0; 0) de fdé�nie par f(x; y) = xpx2 + y2 sin 1px2 + y2!Exer
i
e 7 � Soit K la fon
tion dé�nie sur [0; 1℄2 parK(x; y) = � y(1� x) si y 6 x;x(1� y) si x < y:1. Étudier la 
ontinuité de K.2. Soit f 
ontinue sur [0; 1℄ et F : [0; 1℄ ! R dé�nie parF (x) = Z 10 K(x; y)f(y) dy:Montrer que F est de 
lasse C2 et 
al
uler F 00.Exer
i
e 8 � Soit 
 l'ensemble des triplets (a; b; 
) 2 R� � R2 tels que le polyn�meaX2 + bX + 
 ait deux ra
ines distin
tes. On note alors � et � 
es ra
ines (� 6 �).1. Montrer que 
 est un ouvert.2. Montrer que les appli
ations dé�nies sur 
 par (a; b; 
) 7! � et (a; b; 
) 7! �sont 
ontinues sur 
.


