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Question de 
ours : Lemme des bergersExer
i
e 1 � Nature et somme de la série Xn2N(n3 + 2n2 � 3n � 1) � 2nn!Exer
i
e 2 � Soient P an et P bn deux séries 
onvergentes à termes positifs.1. Montrer que les séries de termes générauxmin(an; bn) etmax(an; bn) 
onvergent2. Montrer que Ppanbn 
onverge.3. En déduire que, si P an 
onverge, alors Ppanan+1 
onverge. La ré
iproqueest-elle vraie ?
Question de 
ours : Théorème de 
omparaison des séries par inégalité.Exer
i
e 3 � Nature de la série de terme général un = e�p5+nExer
i
e 4 � Soit pour tout n dans N� , Sn = nXk=1 1k , et un = Sn � lnn.1. Quelle est la limite de (Sn) ?2. Montrer que la série de terme général un+1 � un 
onverge.3. En déduire que (un)n2N� 
onverge vers une limite C 2 R+ . Ce réel C est appelée
onstante d'Euler.4. Donner un équivalent simple de (Sn).Exer
i
e 5 � Soit p > 2, q > 0, et (a1; : : : ; ap) 2 Np . Montrer par une méthode
ombinatoire que Xj1+���+jp=q a1j1! � � � apjp! =  a1 + � � �+ apq !.
Question de 
ours : Théorème de 
omparaison des séries par équivalents.Exer
i
e 6 � Nature de la série de terme général un = e��1 + 1n�nExer
i
e 7 � Montrer par une méthode 
ombinatoire que nXk=0 k nk!2 = n 2n � 1n � 1 !.Exer
i
e 8 � Soit Pun une série à termes positifs. Montrer que les séries Pun etP un1 + un sont de même nature.


