08/01/2009 — Semaine 12 - ECS 1 A. Troesch

Question de cours : Série exponentielle : preuve de la convergence.

Exercice 1 — Soit p > 2, q > 0, et (a1,...,ap) € N°. Montrer par une méthode

combinatoire que Z <a-1> .. (ap> — (a1 +ot ap>'
jr+tip=a \7! Je 4
ala+1)---(a+n-1)
ne—1(n!) '
1. Etudier la convergence de la série de terme général In Untt
u

n

Exercice 2 - Soit a > 0, on pose, pour tout n € N*, u, =

2. Montrer que la suite (un)nen= @ une limite strictement positive.

Question de cours : Définition d’une algébre, d’une tribu

Exercice 3 — Soient Y an et Y b, deux séries convergentes & termes positifs.
1. Montrer que les séries de termes généraux min(an, b, ) et max(an,br) convergent

2. Montrer que Y v/anby, converge.
3. En déduire que, si Y a, converge, alors Y \/anant1 converge. La réciproque

est-elle vraie?

Exercice 4 — Soit (M, N,n) € N*. Montrer que :

2 () (3= (w3

Question de cours : Théoréme de comparaison des séries par équivalents.

n 2
. . . 2n —1
Exercice 5 — Montrer par une méthode combinatoire que E k <Z> = n( " 1 ) .
n—
k=0

Exercice 6 — Soit ) u, une série & termes positifs. Montrer que les séries Y u, et

Un
E1—|—u

sont de méme nature.

n




