
Lyée La Bruyère, Versailles 2008/2009ECS 2 � MathématiquesProgramme des olles de la semaine 3 (29/09 � 04/09)I. Diagonalisation : voir semaines 1 et 2II. Algèbre bilinéaire1. Formes bilinéaires : voir semaine 22. Produits salaires.Dans e paragraphe, E est un R-ev de dimension quelonque (�nie ou non), sauf indiationontraire.(a) Dé�nitions� Dé�nition d'un produit salaire� Exemples : ps usuel sur Rn , (f; g) 7! Z ba f(t)g(t) dt sur C0([a; b℄;R)...(b) Norme eulidienne. On suppose E muni d'un produit salaire h�; �i:� Notation kxk =phx; xi� Dé�nition d'une norme.� Lemme : kx + yk2 = kxk2 + kyk2 + 2hx; yi� Théorème : Inégalité de Cauhy-Shwarz� Corollaire : inégalité triangulaire pour k � k� Théorème : k � k est une norme, appelée norme eulidienne assoiée au produit salaireh�; �i.� Exemples : normes assoiées au produit salaire usuel sur Rn , à produit salaire (f; g) 7!Z ba f(t)g(t) dt, et expliitation des inégalités de Cauhy-Shwarz dans es deux as.� Comment la donnée d'une norme eulidienne k � k permet de retrouver l'expression duproduit salaire assoié.� Comment véri�er qu'une norme est eulidienne.� Exemple d'une norme non eulidienne (X 7! max(jxij; i 2 [[1; n℄℄)).


